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Ubungen zur unbestimmten Integration

Berechnen Sie die folgenden unbestimmten Integrale

Aufgabe 1
(8) [ cos(z)dz

(b) [ cos(2x)dz
) [ cos(—3z)dx
(d) [ cos(3 x)dz
() [sin(z)dz

(f) [sin(2z + 3)da

(9) [ 2sin(2z + 5) + cos(3z)dz
1
(h) /ﬁ dx

Losungen

(zu a)
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’f cos(z)dx = sin(z) + C; ’Probe: (sin(z) + C)" = cos(z)
(zu b)
sin(2z) (2 !
[ cos(2z)dz = 5 +C Probe: (3111(2 z) + C’) = cos(2x)
(zu ¢)
1 . 1 !
Jcos(—3z)dz = — 3 sin(—3z) + C Probe: (— 3 sin(—3z) + C’) = cos(—3z)
Bemerkung: cos(—3z) = cos(3z); — sin(—3z) = sin(3z) Computeralgebra-Systeme (CAS) rechnen direkt:
1
[ cos(—3z)dz = 3 sin(3z) + C (Maple 14, GeoGebra)
(zu d)
1 1
/cos<§ x)daz = 28i11<§ :c> +C
(zue)

[sin(z)dz = — cos(z) + C

(zuf)

1
/sin(2a: + 3)dz = — 3 cos(2z +3) +C
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(zug)
/2 sin(2z + 5) 4 cos(3z)dx = — cos(2z + 5) + % sin(3z) + C
(zu h)

1 1 L
/ﬁd;,;: —lda::/m_fda::%c% =2z +C

T2

Bemerkung: C ist eine beliebige reelle Integrationskonstante.

Aufgabe 2
(a) [e*dx
(b) [e*dx

(C) j‘ e2z+3 do

Losungen

(zu a)
fe“’dac =e* 4+ C

(zu b)
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1
/e2xdm = 5629: +C

(zu c)

1
/e2ac+3dw — 5 62m+3 4 C

Aufgabe 3

(@) [2z% + 323 + 4z'dx

(b)/%daz

Losungen

(zu a)

2
/231:2 + 323 + 4ztdx = 3 3 +

(zu b)

3

4

4
m4—i—gm5+0
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1
/; de =In(|z|) + C
Probe:

1)z > 0= In(|z|) = In(z); (n(2)) = -
2Qz<0= 111(|:E|) = 111(—;13); (1n(—a;))' _ %

(zu c)

1 1
/—2dm:/w_2dm=—x_1+C;—w_1+C':——+C
x x

(zu d)

T —3 z—3 1
dz — d = dz = In(|z + 3|) + C
/:1:2—9 ’ /(:c—|—3)(:c—3) * /x—|—3 z = In(le +3)) +
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